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ROZSZERZANIE BIJEKCJI

ZBIORÓW SKOŃCZONYCH

DO AUTOMORFIZMÓW Cn

Tomasz Rodak ( Lódź)

Celem niniejszej pracy jest elementarny dowód naste
‘
puja

‘
cego twierdzenia

Twierdzenie. Niech p1, ..., pm, q1, ..., qm ∈ Cn, n,m ≥ 2, be
‘
da

‘
dwoma uk ladami

punktów, takimi że pi ̸= pj, qi ̸= qj dla i ̸= j. Istnieje automorfizm wielomianowy
A = (A1, ..., An) : Cn → Cn, że A(pi) = qi, i = 1, ...,m oraz degAj ≤ (m− 1)2 dla
j = 1, ...,m.

Twierdzenie to jest przypadkiem szczególnym wyniku uzyskanego przez
Z. Jelonka w [J ] uzupe lnionym oszacowaniem stopnia odwzorowania. Pomys l po-
niższego dowodu powsta l podczas lektury pracy [RR].

Dowód. Zdefiniujmy rzutowania

πk : Cn ∋ (z1, ..., zn) 7→ zk ∈ C, k = 1, ..., n.

Bez zmniejszania ogólności rozważań możemy za lożyć, że rzutowania π1|{p1, ..., pm},
π2|{q1, ..., qm} sa

‘
różnowartościowe. Istnieja

‘
wielomiany interpolacyjne f2, ..., fn, g,
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h, l1, l3, ..., ln ∈ C[t], każdy stopnia nie wie
‘
kszego niż m− 1, takie że

f2(π1(pi)) = −π2(pi), ..., fn(π1(pi)) = −πn(pi),

l1(π2(qi)) = π1(qi), l3(π2(qi)) = π3(qi), ..., ln(π2(qi)) = πn(qi),

g(π1(pi)) = π2(qi), h(π2(qi)) = −π1(pi),

dla i = 1, ...,m. K lada
‘
c

A1(z1, ..., zn) = (z1, z2 + f2(z1), ..., zn + fn(z1)),

A2(z1, ..., zn) = (z1, z2 + g(z1), z3, ..., zn),

A3(z1, ..., zn) = (z1 + h(z2), z2, ..., zn),

A4(z1, ..., zn) = (z1 + l1(z2), z2, z3 + l3(z2), ..., zn + ln(z2)).

 latwo sprawdzamy, że A := A4 ◦A3 ◦A2 ◦A1 jest automorfizmem wielomianowym,
takim że A(pi) = qi, i = 1, ..., n. Dla odwzorowania wielomianowego A = (A1,
..., An) : Cn → Cn po lóżmy degA = max

j=1,...,n
degAj . Ponieważ degA2 ◦A1 ≤ m− 1

oraz degA4 ◦A3 ≤ m− 1, wie
‘
c degA ≤ (m− 1)2. �
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The Extension of Bijection of Finite
Sets to Polynomial Automorphism

Summary. In this note we prove the following fact: let p1, ..., pm, q1, ..., qm ∈ Cn,
n,m ≥ 2 be such that pi ̸= pj , qi ̸= qj , i ̸= j. Then there exists a polynomial
automorphism A : Cn → Cn that moves pi to qi for any i = 1, ...,m and degA ≤
(m− 1)2.
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